Tablice

matematyczne

& MATMA Z PASJA




Spis tresci:

Warto$¢€ bezwzgledna liCzby ... 3
Potegi 1 PIeTWIaStKI. ...t e e 3
70 e 1000 U 4
W2ZOry SKIOCONEZO MNOZEMIA. ...\ ettt et et ettt et e e et e et et e et e e e e e aeaaeens 4
05 T . 5
FUunkcja KWadratoWa. ... ....oouiii i e e e e e e 6
Geometria analityCZNA. . ......ie it 7
PIANTMEGLIIA. . oottt e e e 11
Stereometria (ZEOMEtria PrZEStIZENNA). . uuu v uetete ettt et eatee et eateeeeeeiaeeaneereeneanneans 13
703 41075015 o o - 15
PrawdopodobieNstwo 1 StatyStYKa. ......o.eiutieiiieii e 18
ALY SEY KA. .ot 18
Pochodna funkcji 1 SEYCZNa. ......ooinii e 18

Tablica wartosci funkcji trygonometrycznych...........ooooiiiiiiiiii i 19



Wartosé bezwzgledna liczby

o] = r dlax>0 |z - y| = |z
|~z dlaz <0

) = |
|—z| = |z y' |yl
Potegi i pierwiastki

Niech m, n beda liczbami catkowitymi dodatnimi:

a#0: a_”zﬁ oraz  a’ =1
m 9

a>0: an = +/a™
_m

a>0: an:%—m

Niech r, s beda dowolnymi liczbami rzeczywistymi.

Jezelia > 01b >0, to:

a -a’ = CLT+S L;L — q/ ™
a
(") =a"" (a-b) =ad

-y

jesli y #£ 0

b



Logarytmy
log,c = b wtedy i tylko wtedy, gdy

aloga —

log,(x - y) = log.x + log.y
log.x” =1 -log,x
l09a§: logaaz o lOgay

__ logq
lOgb — logab

Wzory skréconego mnozenia,

Dla dowolnych liczb a, b:
(a +b)* = a* + 2ab + b?
(a — b)* = a® — 2ab + b?

a’*—b*=(a — b)(a +b)

(a +b)* = a® + 3ab + 3ab* + b’
(a —b)> = a® — 3ab + 3ab®* — 1
a® — b = (a — b)(a* + ab+ b?)
a* +b° = (a + b)(a* — ab + b?)

Dla dowolnej liczby catkowitej dodatniej 7 oraz

dowolnych liczb a, b zachodzi wzor:

a"=b" = (a=b)(a" "t +a" " 2b+..+a" T L ab TR



Ciagi
Ciagglarytmetyczny

a, =a;+(n—1) wzOr 0gdlny

Sn — (Ll—iQ—an ‘n

suma clggu arytmetycznego

Sn _ 2a1+(n—1)

2 "N

Twierdzenielsasiadowl-ljezelila,lb,lcsalkolejnymilwyrazamil
ciggularytmetycznego,ito: 2b=a + ¢

Cigglgeometryczny
ap=a;-¢" 1 dla n>?2 wzor ogolny
S, =ay - 11—_ “dlag #£1 suma ciggu geometrycznego

Twierdzenielsasiadowl-ljezelila,lb,lcisalkolejnymilwyrazamil
ciggulgeometrycznego.lto: b2 =a - ¢

Suma wyrazéw nieskoniczonego ciggu geometrycznego

S = lim S, = e
Procent sktadany

K,=K-(1+%)



Funkcja kwadratowa
f(z)=laz*+bal+lc dlallla£00 lzlelR

flz)=alr —x)(x —x9) jeSi A >0

A =b*—4a

Ty = —%, I —b;a\/Z; To = _b;a\/z
f(x) =a(r —p)* +gq

p=—q g=—-2

p =5 q= f(p)

Wzory Viete’a,

_ —=b _
x1+x2—7 Ty To =

postac¢ ogolna

postac iloczynowa

posta¢ kanoniczna



Odcinek

|AB| = V(QCB —24)* + (Yyp — ya)?

Wspblrzedne érodka odcinka | A B)|

T A+T +
Sip = ( A2 B,yA2y3>

Ny

A=(x,,y,)

B=(x,,¥,)

Wektory

0

AB = g — x4, yp — ya] wspdhrzedne wektora AB

Prosta

Ax + By + (' =0 réwnanie ogolne proste;

y=axr+b rownanie kierunkowe prostej

Liczba a to wspolezynnik kierunkowy proste;j

a = tga

=Y

Ny

/y=ax+b

Roéwnanie prostej, ktora przechodzi przez dwa dane punkty

A= (anyA)a B = (a:BayB)

(y —ya)(@wp—2x4) — (yp—ya)(@ —x4) =0



Prosta i punkt

Odleglos¢ punktu P= (g, yo) od prostej o rownaniu
Ax + By + ('= 0 jest dana wzorem:

_ ’A$0+By0+ ’

VvV A® + B?

d

Proste réwnolegle, proste prostopadle
y=ar+b y=asx+0by

sa rownolegle, gdy a; = a

sa prostopadte, gdy  ajag = —1
amx+Biy+Ci1=0 A+ Boy+Cy=0
sa rownolegte, gdy A1By — A3B1 =0

sa prostopadte, gdy A1 As + B1By =0
Wzér na pole trojkata

A= (xa,y4) B=(vp,ys) = (T, y0)

Paape = 3|(xp—xa)(yc—ya)—(yp—ya)(xc— x.4)]
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Réwnanie okregu
S=(a,b) r>0:
(z —a)?*+ (y — b)*=r*lub

24yt —2ax—2by+c = 0 gdy 12 = a>+ b*— ¢ > 0

Twierdzenie sinus6w
a b _
sine  sinf  siny 2R

Twierdzenie cosinuséw

a? = b* 4 2 — 2bc cosa
b’ = a4 & — 2ac cosf

2 — 42+ b% — 2ab cos

Trojkat dowolny
2P
- Obw

Promien okregu wpisanego  r

ab

Promien okregu opisanego R = ——
ce 1P




Wzory na pole trojkata
PAABC:%'CL'ha:%-b-hb:%. - h

PAABO:%a-b-Sin :%a- -Sinﬁ:%b- - sinao

b
Praape = 45

Paapc = 2R? - sina - sinf3 - sin

Paape = \/p(p —a)(p—b)(p—)

Zwigzki miarowe w tréjkacie prostokatnym
h*=|AD|- |DB|

he="

Promien okregu opisanego R =

Promien okregu opisanego r="—95—=DP—
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Tréjkat réwnoboczny

a?
PA = i/g r = %h fa
Trapez ¢
p=c '
’ B
A
Réwnolegtobok
P =ah y P

P=a-b-sina

P =1-|AC|-|BD| - siny
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Romb
P =ah P="1.1AC|-|BD| "
a B
P = a? - sina 4 ¢ B
D
Deltoid
A \ C

P—1.|AC| - |BD]

Okrag opisany na czworokacie

a+7=pF40=180°

Okrag wpisany w czworokat

a+c=b+d

12




13

— LWJ

3 [75)
g -
g o
g 7 2 as
s %) A . .
3 ~ Q . w.. ,
(o (a\ =) ;m =y SH = D1
Q N S S o K g ke
R =
2 [ | £ I
A AUREENN o L o> O >



Walec
P, = 2mrH N

P=27mr(r+ H)

V= 7T7”2H /,/”'"“r\\
Stozek s

B, =nr

P =mxr(r+1)

V = %71‘7“2]‘]

Kula

P=4nr?
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Definicje funkcji trygonometrycznych kata ostrego w

trojkacie prostokatnym:
sinoy = ¢ sinf = 2
cosa = 2 cos(d =4

tga =5  tgh=,

Definicje funkcji trygonometrycznych

sinag = ¢

cosqy = £

tgao =2 gdy 2#0

gdzie r = Va2 +b* >0 7 O\

=Yy

Zwiagzki miedzy funkcjami tego samego kata,

2

sina + cos?ar = 1

tea = ig;g dla o =7 +km,  k-caltkowite
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Funkcje sumy i réznicy katow

sin(a + 3) = sinacos + cosasins
cos(av + 3) = cosacos — sinasin3
sin(av — ) = sinacos3 — cosasin3
cos(a — 3) = cosacos3 + sinasins
Funkcje podwéjnego kata

SIN2a = 2 SINCOSY

cos2ar = cos?a — sinar = 2cos?ar — 1 = 1 — 2sin?ar

Sumy, réznice i iloczyny funkcji trygonometrycznych

sina + sinf = 2 sin®32 cos54
2 2
o inA a+f o a—p
sina — sinf = 2 cos™5” sin
cosav + cos3 = 2 cos“;ﬁ cos“;ﬁ
. 9 wnatf oa=pf
cosar — cos(3 = —2 sin“5" sin“

sina sinfd = —;( cos(av + ) — cos(a — 5))
cosav cosfF = %(COS(CV + ) + cos(a — 5))

sinc cosff = %(Sin(oz + ) + sin(a — ﬁ))
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Wybrane wzory redukcyjne
sin(90° — av) = cosa
sin(90° + o) = cosa
sin(180° — o) = sinav
sin(180° + «v) = —sina

c0s(90° — «v) = sin

cos(90° + o) = —sina
cos(180° — o) = —cosa
cos(180° 4 ) = —cosa

tg(180° — o) = —tga

tg(180° + o) = tgov

Niektore wartosci funkcji trygonometrycznych

0° 30° 45° 60° 90
a T T T T
0 _ _ _ _
6 4 3 2
1 2 3
sina 0 \/_ £ 1
2 2 2
3 2 1
cosa 1 £ \/— 0
2 2 2
3 nie
tg o 0 £ 1 3
s 3 \/_ istnieje
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Prawdopodobienstwo i statystyka,

P(AUB)=P(A)+ P(B)— P(ANB)

Al P(ANB)

p(A) = A P(A\ B) =

(A) =15 (A\ B) = =53

Srednia arytmetyczna, g — aitaxt..ta

s ] ; wi-a]+w-ao+...4+w;-a
Srednia wazona S

Srednia, geometryczna, JVar-az.ooa
Pochodna, iloczynu i ilorazu funkcji

(@) - g(@)] = ['(z) - gz) + [(z) - ¢ (2)

f@)1" _ fl(@)glx)—f(x)-d(z)
[y()] = Ler gdy g(z) # 0

N—

Pochodne niektérych funkcji

funkcja pochodna funkcji

flz) = f'(x) =0

f@)=Ve a0 Jl) =,

fl)=32#0 | file)=75

flz) =" f'(z) = na""!

Réwnanie stycznej w punkcie P = (z,, yp)

y = fl(xy) - (x —xp) + flzp)
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Tablicalwartosci funkcji‘trygonometrycznych

S
[e]
L1

sin a

Al

cosf ‘ge

0 0,0000 0,0000 90
1 0,0175 0,0175 89
2 0,0349 0,0349 88
3 0,0523 0,0524 87
4 0,0698 0,0699 86
5 0,0872 0,0875 85
6 0,1045 0,1051 84
7 0,1219 0,1228 83
8 0,1392 0,1405 82
9 0,1564 0,1584 81
10 0,1736 0,1763 80
11 0,1908 0,1944 79
12 0,2079 0,2126 78
13 0,2250 0,2309 77
14 0,2419 0,2493 76
15 0,2588 0,2679 75
16 0,2756 0,2867 74
17 0,2924 0,3057 73
18 0,3090 0,3249 72
19 0,3256 0,3443 71
20 0,3420 0,3640 70
21 0,3584 0,3839 69
22 0,3746 0,4040 68
23 0,3907 0,4245 67
24 0,4067 0,4452 66
25 0,4226 0,4663 65
26 0,4384 0,4877 64
27 0,4540 0,5095 63
28 0,4695 0,5317 62
29 0,4848 0,5543 61
30 0,5000 0,5774 60
31 0,5150 0,6009 59
32 0,5299 0,6249 58
33 0,5446 0,6494 57
34 0,5592 0,6745 56
35 0,5736 0,7002 55
36 0,5878 0,7265 54
37 0,6018 0,7536 53
38 0,6157 0,7813 52
39 0,6293 0,8098 51
40 0,6428 0,8391 50
41 0,6561 0,8693 49
42 0,6691 0,9004 48
43 0,6820 0,9325 47
44 0,6947 0,9657 46
45 0,7071 1,0000 45
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o] | e | a | L]
cosf
46 0,7193 1,0355 44
47 0,7314 1,0724 43
48 0,7431 1,1106 42
49 0,7547 1,1504 41
50 0,7660 1,1918 40
51 0,7771 1,2349 39
52 0,7880 1,2799 38
53 0,7986 1,3270 37
54 0,8090 1,3764 36
55 0,8192 1,4281 35
56 0,8290 1,4826 34
57 0,8387 1,5399 33
58 0,8480 1,6003 32
59 0,8572 1,6643 31
60 0,8660 1,7321 30
61 0,8746 1,8040 29
62 0,8829 1,8807 28
63 0,8910 1,9626 27
64 0,8988 2,0503 26
65 0,9063 2,1445 25
66 0,9135 2,2460 24
67 0,9205 2,3559 23
68 0,9272 2.4751 22
69 0,9336 2,6051 21
70 0,9397 2,7475 20
71 0,9455 2,9042 19
72 09511 3,0777 18
73 0,9563 3,2709 17
74 0,9613 3,4874 16
75 0,9659 3,7321 15
76 0,9703 4,0108 14
77 0,9744 4,3315 13
78 0,9781 4,7046 12
79 0,9816 5,1446 11
80 0,9848 5,6713 10
81 0,9877 6,3138 9
82 0,9903 7,1154 8
83 0,9925 8,1443 7
84 0,9945 9,5144 6
85 0,9962 11,4301 5
86 0,9976 14,3007 4
87 0,9986 19,0811 3
88 0,9994 28,6363 2
89 0,9998 57,2900 1
90 1,0000 - 0




Przygotowujesz sie do matury?
Potrzebujesz pomocy?

Zerknij na "Akademia MzP"!

Jest to kompleksowy kurs online, z ktérego
nauczysz sie wszystkiego, zeby zda¢ mature
z matematyki na poziomie podstawowym
lub rozszerzonym z wynikiem nawet 100%!

Zadania przygotowane przez: Znajdziesz nas:

@ MATMA Z PASJA D ﬁ



https://www.youtube.com/c/MatmaZPasja
https://www.facebook.com/matmazpasja
https://matmazpasja.pl/
https://matmazpasja.pl/kurs/
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